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Na resposta aos itens de escolha multipla, selecione a opgao correta. Escreva, na folha de respostas, o

numero do item e a letra que identifica a opg¢do escolhida.

Na resposta aos restantes itens, apresente todos os calculos que tiver de efetuar e todas as justificagoes

necessarias. Quando, para um resultado, ndo é pedida aproximacéo, apresente sempre o valor exato.

Considere, num plano munido de referencial ortonormado xOy, os pontos A(1,-2) e B(-2,3).
1.1. Determine:

a)  as coordenadas do ponto C, sabendo que B ¢é o ponto médio de [AC ] ;
b)  aarea do quadrado com diagonal [ AB].
1.2. Seja P(a, ) um ponto da mediatriz de [A4B].

Relacione a e f, escrevendo £ em fungdo de o .

A que quadrante de um referencial o.n. xOy pertence um ponto P tal que:
e pertence a reta de equagdo y+x=0;
e asua abcissa é um namero da forma &*, com k e R\{0}?

(A) 1.° quadrante (B) 2.° quadrante
(C) 3.° quadrante (D) 4.° quadrante

Considere, num plano munido de um referencial ortonormado xOy, os pontos 4(3,—4) e B(-5,0).
Qual das seguintes condigdes define o conjunto de pontos do plano mais proximos de 4 do quede B ?

(A y<2x B) y<2x
©) y<—x+1 D) y<—x+1

Num referencial o.n. do plano, xOy, qual das seguintes condi¢des define a equacdo da circunferéncia
cujo centro ¢ o ponto de interse¢do da reta de equagdo y=2x+1 com a bissetriz dos quadrantes

impares e que passa na origem do referencial?

A (x=1)+(y-1) =2 B) (x+1) +(y+1) =2

©) (x-1)+(y-1)=v2 M) (x+1) +(y+1)" =2
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Representou-se num referencial o.n. xOy o trapézio [ABCD].

Sabe-se que:
e 4(7,0) Z“
e B5(0,6)
e ((0,3) ‘
e D pertence ao eixo Ox . \ >
0 D A x

5.1. Prove que D(%,OJ.

5.2. Calcule a area do trapézio.
5.3. Defina por uma condigdo o trapézio [ ABCD].

5.4. Em qual das seguintes opgoes estdo as coordenadas de um ponto que nio pertence ao trapézio

[4BCD]?
A (13) B) (4,1)
©) (3.4) D) (5.1)

Na figura, encontra-se representada uma regido do plano, num referencial o. n. xOy, delimitada por

uma circunferéncia centrada na origem e por duas retas verticais.

Qual das seguintes condigdes ndo representa o conjunto dos pontos representado?
y A

(A) x*+)*<25A(x20vx<-3)
(B) (x2+y2S25/\x20)v(x2+y2S25/\xS—3)
(C) x*+y*<25A~(-3<x<0)

(D) (x2 +y> <254 N(xSO))\/(x2 +y> <254 ~(x2—3))
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7. Considere, num plano munido de um referencial ortonormado xOy, a circunferéncia definida por
X +2x+y° —8=0.
Determine a area do tridngulo [ABO] ,sendo A e B os pontos da circunferéncia com maior abcissa

e com maior ordenada, respetivamente.

8.  Nafigura, estdo representadas trés circunferéncias com centros pertencentes a bissetriz dos quadrantes

, . . . ~ ror
impares, tangentes entre s1 € cujos ralos sao r, E S Z ,com r>0.

Sabe-se ainda que a circunferéncia de raio » ¢ tangente aos eixos coordenados.

y‘

Ry

0

, Al N Tnr
8.1. Prove que a soma do perimetro das trés circunferéncias ¢ igual a -

8.2. Seja r=4 e C o centro da circunferéncia representada de menor raio.

Determine CO.
FIM

Cotacoes:

Item
Cotac¢do (em pontos)
1.1.a) | 1.1b) | 1.2. | 2. | 3. | 4. | 5.1. | 5.2. | 53. | 54. | 6. | 7. | 81. | 82. | Total
14 14 18 10 | 10 | 10 | 20 18 14 10 10 | 20 14 18 200
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1. 11 a) Seja C(x,y).

l+x )
— T l+x=-4 =-5
1+x, 2+y :(_2’3)© 2 - X - X
2 2 —2+y_3 2+y=6 y=38
2
Logo, C(-5,8).
b)  AB=y(1+2) +(-2-3) =9+25=+/34 — B
Seja x o comprimento do lado do quadrado com diagonal [AB] . x
X 4x’ =4B o2’ =34 x =17 A x

Assim, a area do quadrado com diagonal [4B] é 17 u.a..

1.2. Quer-se determinar a relagdo entre o e £ tal que PA=PB.

Assim:
(0:—1)2 +(,B+2)2 =(0{+2)2 +(,B—3)2 o

sa’-2a+1+f +4f+4=a’ +4a+4+ B -65+9 <

<:>10,8=6a+8<:>,8=%a+%
2. Como y=-x, P(x, y) pertence a bissetriz dos quadrantes pares.

Para além disso, como, para £k € R\ {0} , k* >0, aabcissa de P é positiva, pelo que P pertence ao

4.° quadrante.

Resposta: (D)

3. Seja P(x,y).

Quer-se determinar uma condigdo tal que PA< PB.
Assim:
(x—3)2 +(y+4)2 <(x+5)2 +y' e
S —6x+9+* +8y+16<x* +10x+25+ )" &
& 8y<lox < y<2x

Resposta: (A)
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Seja C(x,y) o centro da circunferéncia.

y=2x+1 x=2x+1 x=-1
= =
y=x y=x y=-1

O raio da circunferéncia, r , éigual a CO.

@z\/(—l—O)2 -1-(—1—0)2 =2, logo, r* =2.

Equacdo da circunferéncia: (x+ 1)2 +(y+ 1)2 =2

Resposta: (B)

5.1. D ¢ o ponto de interse¢do dareta CD, que ¢ paralelaa AB, com o eixo Ox , por [ABCD]

ser um trapézio.

Equagdodareta A4B: y=ax+b

Como a ordenadade B € 6, b=6.

Como 4(7,0) éum ponto da reta, 0=7a+6<:>a=—§.
N , 6
A equagdo dareta AB ¢é y=—7x+6.

Equacdaodareta CD: y= —gx +3

Considerando D(x,0), tem-se que:

0=—§x-|-3<::>x=2<:>x=z
6 2

7
Logo, D| —,0 |.
¢ (2 j
5.2. A area do trapézio [ ABCD] ¢ dada pela diferenga da érea dos tridngulos [ ABO] e [DCO].

7><3
7x6 2 21
4 150) =T=21 € Apcop =T logo:

21 63
Ao =21-7 = va

5.3. A partir das equagdes das retas AB ¢ CD, tem-se que:

yﬁ—gx+6Ay2—gx+3Ax20Ay20
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5.4.

O ponto de coordenadas (3, 4) ndo pertence ao trapézio porque, para este ponto, € falso que

ys—gx+6 uma vez que —g><3+6=%<4=§

Resposta: (C)

Como ~(x<0)< x>0 ¢ ~(x>-3)< x<-3, a condigdo que ndo define a regido representada &
(x2 +)° <25A~ (x < 0)) v (x2 +3° <25A ~ (x > —3)) por ndo incluir as fronteiras verticais da

regido.

Resposta: (D)

X H2x+y"-8=0&
c>(x+1)2+y2—1—8=0<:>
<:>(x+1)2+y2 =9

A circunferéncia tem centro C (—1, 0) eraio r = \/5 =3.

Assim, A(-1+3,0) e B(-1,0+3), ou seja, 4(2,0) e
B(-1,3).

Portanto, A[ABO] = % =3 u.a..

81. 2mr+2ni+onl=3m T
2 4 2 2

8.2. Seja C, o centro da circunferéncia representada de

maior raio.

Tem-se que:
CO =4 +8 o C0 =2x4 = CO=42,
porque ®>0.

Assim, CO=4V2 +4+2+2+1=9+4+/2 .

=y
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